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FELADATOK 
 

 
 

  

  
_____________________________________________________________________________________________________________________________ 

 

 

 Megoldás: 

 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0 

 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 0 

 𝒂(𝒙 − 𝒙𝟏) ∙ (𝒙 − 𝒙𝟐) = 𝟎 

 a) 

• Gyöktényezős alak: 
a = 1 
x1 = 1 
x2 = 3 
𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 1 ∙ (𝑥 − 1) ∙ (𝑥 − 3) = (𝑥 − 1) ∙ (𝑥 − 3) = 0 

• Kifejtve: 
𝑥2 − 3𝑥 − 𝑥 + 3 = 0 

• Egyenlet: 
𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟑 = 𝟎 

 b) 

• Gyöktényezős alak: 
a = 1 
x1 = 2 
x2 = ─ 4 
𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 1(𝑥 − 2) ∙ (𝑥 − (−4)) = (𝑥 − 2) ∙ (𝑥 + 4) = 0 

• Kifejtve: 
𝑥2 + 4𝑥 − 2𝑥 − 8 = 0 

• Egyenlet: 
𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟖 = 𝟎 
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 c) 

• Gyöktényezős alak: 
a = 1 
x1 = 7 
x2 = 8 
𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 1(𝑥 − 7) ∙ (𝑥 − 8) = (𝑥 − 7) ∙ (𝑥 − 8) = 0 

• Kifejtve: 
𝑥2 − 8𝑥 − 7𝑥 + 56 = 0 

• Egyenlet: 
𝒙𝟐 − 𝟏𝟓𝒙 + 𝟓𝟔 = 𝟎 

 d) 

• Gyöktényezős alak: 
a = 1 
x1 = ─ 6 
x2 = ─ 5 
𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 1(𝑥 − (−6)) ∙ (𝑥 − (−5)) = (𝑥 + 6) ∙ (𝑥 + 5) = 0 

• Kifejtve: 
𝑥2 + 5𝑥 + 6𝑥 + 30 = 0 

• Egyenlet: 
𝒙𝟐 + 𝟏𝟏𝒙 + 𝟑𝟎 = 𝟎 
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 Megoldás: 

  𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0 

 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 0 

 𝒂(𝒙 − 𝒙𝟏) ∙ (𝒙 − 𝒙𝟐) = 𝟎 ,  

ahol a: főegyüttható, x1 és x2 az egyenlet gyökei 

a)  
 1. Gyökök keresése (megoldóképlettel): 

  
 2. Szorzattá alakítás:  

  
 3. Eredmény:  

  
 

 b)  

 1. Gyökök keresése (megoldóképlettel): 

  
 2. Szorzattá alakítás: 

 Ne felejtsük el, hogy x2 együtthatója a főegyüttható a = 2. 

  
 3. Eredmény: 

  
 

 c)  
 1. Gyökök keresése (megoldóképlettel): 

  
 2. Szorzattá alakítás: 

 Ne felejtsük el, hogy x2 együtthatója a főegyüttható a = 2. 

  
 3. Eredmény: 
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 d)  

 1. Gyökök keresése (megoldóképlettel): 

  
 2. Szorzattá alakítás: 

 Ne felejtsük el, hogy x2 együtthatója a főegyüttható a = 5. 

  
 3. Eredmény: 
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 Megoldás: 
  

a) 

Mivel ismerjük a két zérushelyet (x1 = -1 és x2 = 5) és a főegyütthatót (a = 1), a gyöktényezős alakot 

használhatjuk: 

  
Kifejtve (felbontva a zárójeleket): 

 
 

b) 

Egy másodfokú függvény grafikája (parabola) szimmetrikus. A szélsőértékhely (xv) pontosan a két 

zérushely számtani közepe (átlaga). 

1. Szélsőérték-hely: 

Egy másodfokú függvény grafikája (parabola) szimmetrikus. A szélsőértékhely (xv) pontosan a két 

zérushely számtani közepe (átlaga). 

 
2. Szélsőérték: 

Ezt úgy kapjuk meg, hogy a szélsőértékhelyet behelyettesítjük a függvénybe. 

 
Mivel a főegyüttható pozitív (1), a függvénynek minimuma van.  

A minimum helye x = 2, értéke pedig y = ─9.  

A csúcspont koordinátái: V(2; ─9). 

 

c) 

Az ábrázoláshoz már minden fontos pontunk megvan: 

• Zérushelyek:  (─1; 0) és (5; 0) 

• Tengelymetszet (y-tengely): Ha x=0, akkor y= ─5, tehát a (0; ─5) pont. 

• Csúcspont (minimum): (2; ─9) 
 

Az ábrázolás lépései: 

1. Vedd fel a koordináta-rendszert. 

2. Jelöld be a két pontot az x-tengelyen (─1 és 5). 

3. Jelöld be a mélypontot a (2; ─9) koordinátánál. 

4. Kösd össze őket egy sima, íves vonallal (ne feledd, a parabola alja "kerekített", nem hegyes!). 
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 Megoldás:    

a)  

 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0 

 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 0 

 𝒂(𝒙 − 𝒙𝟏) ∙ (𝒙 − 𝒙𝟐) = 𝟎 ,  

ahol a: főegyüttható, x1 és x2 az egyenlet gyökei (más néven zérushelyek) 

• Gyöktényezős alak: 
a = 1 ; x1 = 1 ; x2 = 5 
𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 1 ∙ (𝑥 − 1) ∙ (𝑥 − 5) = (𝑥 − 1) ∙ (𝑥 − 5) = 0 

• Kifejtve: 𝑥2 − 5𝑥 − 𝑥 + 5 = 0 

• Egyenlet: 𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟓 = 𝟎 
 

b) Ahhoz, hogy a parabola lefelé nyíljon, a főegyütthatónak (a) negatívnak kell lennie; legyen pl. a = ─1. 

 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0 

 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 0 

 𝒂(𝒙 − 𝒙𝟏) ∙ (𝒙 − 𝒙𝟐) = 𝟎 ,  

ahol a: főegyüttható, x1 és x2 az egyenlet gyökei (más néven zérushelyek) 

• Gyöktényezős alak: 
a = ─1 ; x1 = 1 ; x2 = 5 
𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = −1 ∙ (𝑥 − 1) ∙ (𝑥 − 5) = −(𝑥 − 1) ∙ (𝑥 − 5) = 0 

• Kifejtve: −(𝑥2 − 5𝑥 − 𝑥 + 5) = 0 

• Egyenlet: −𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 − 𝟓 = 𝟎 
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c) 

Itt már pontosan meg kell határoznunk az a értékét. Tudjuk, hogy f(3) = 2. 

 𝑓(𝑥) = 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 

 𝑓(𝑥) = 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) 

 𝒇(𝒙) = 𝒂(𝒙 − 𝒙𝟏) ∙ (𝒙 − 𝒙𝟐) ,  

ahol a: főegyüttható, x1 és x2 az egyenlet gyökei (más néven zérushelyek) 

• Gyöktényezős alak: 
x1 = 1 ; x2 = 5 
𝑓(𝑥) = 𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 𝑎 ∙ (𝑥 − 1) ∙ (𝑥 − 5) = 𝑎 ∙ (𝑥 − 1) ∙ (𝑥 − 5) 

• Helyettesítsük be a megadott pontot, és ebből számoljuk ki a főeggyütthatót: 
x =3 ; f(x) = 2 
𝑓(𝑥) = 𝑎 ∙ (𝑥 − 1) ∙ (𝑥 − 5) 

2 = 𝑎 ∙ (3 − 1) ∙ (3 − 5) = 𝑎 ∙ 2 ∙ (−2) = −4𝑎 

Osztva ─4-gyel: 

𝑎 =
2

−4
= −0,5 

• Így a keresett függvény: 
𝑓(𝑥) = 𝑎 ∙ (𝑥 − 1) ∙ (𝑥 − 5) 

𝑓(𝑥) = −0,5 ∙ (𝑥 − 1) ∙ (𝑥 − 5) = −0,5 ∙ (𝑥2 − 5𝑥 − 𝑥 + 5) = −0,5 ∙ (𝑥2 − 6𝑥 + 5) 

𝒇(𝒙) = −𝟎, 𝟓𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟐, 𝟓 

_______________________________________________________________________________________________________________________ 
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 Megoldás: 

 a) 

  𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0 

 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 0 

 𝒂(𝒙 − 𝒙𝟏) ∙ (𝒙 − 𝒙𝟐) = 𝟎 ,  

ahol a: főegyüttható, x1 és x2 az egyenlet gyökei (más néven zérushelyek) 

• Gyöktényezős alak: 
a = 1 ; x1 = 1/2 ; x2 = 3/5 

𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 1 ∙ (x −
1

2
) ∙ (x −

3

5
) = (x −

1

2
) ∙ (x −

3

5
) = 0 

• Kifejtve: 𝑥2 −
3

5
𝑥 −

1

2
𝑥 +

3

10
= 0 

• Egyenlet: 

 𝒙𝟐 −
𝟏𝟏

𝟏𝟎
𝒙 +

𝟑

𝟏𝟎
= 𝟎  

  

 b) 

• Vegyük az előző egyenletet: 

𝑥2 −
11

10
𝑥 +

3

10
= 0  

• Szorozzuk meg mindkét oldalt 10-zel: 

10 ∙ (𝑥2 −
11

10
𝑥 +

3

10
) = 0  

• Eredmény: 

𝟏𝟎𝒙𝟐 − 𝟏𝟏𝒙 + 𝟑 = 𝟎  

_______________________________________________________________________________________________________________________ 
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 Megoldás: 

 a) 

  𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0 

 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 0 

 𝒂(𝒙 − 𝒙𝟏) ∙ (𝒙 − 𝒙𝟐) = 𝟎 ,  

ahol a: főegyüttható, x1 és x2 az egyenlet gyökei (más néven zérushelyek) 

• Gyöktényezős alak: 
a = 1 ; x1 = 1/3 ; x2 = ─1/4 

𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 1 ∙ (x −
1

3
) ∙ (x − (−

1

4
)) = (x −

1

3
) ∙ (x +

1

4
) = 0 

• Kifejtve:  

𝑥2 +
1

4
𝑥 −

1

3
𝑥 −

1

12
= 0 

• Egyenlet: 

𝒙𝟐 −
𝟏

𝟏𝟐
𝒙 −

𝟏

𝟏𝟐
= 𝟎 

Szorozzuk meg 12-vel, hogy ne legyen tört: 

𝟏𝟐𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟏 = 𝟎 

 

 b) 

  𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0 

 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 0 

 𝒂(𝒙 − 𝒙𝟏) ∙ (𝒙 − 𝒙𝟐) = 𝟎 ,  

ahol a: főegyüttható, x1 és x2 az egyenlet gyökei (más néven zérushelyek) 

• Gyöktényezős alak: 
a = 1 ; x1 = 2/7 ; x2 = ─4/9 

𝑎(𝑥 − 𝑥1) ∙ (𝑥 − 𝑥2) = 1 ∙ (x −
2

7
) ∙ (x − (−

4

9
)) = (x −

2

7
) ∙ (x +

4

9
) = 0 

• Kifejtve:  

𝑥2 +
4

9
𝑥 −

2

7
𝑥 −

4

63
= 0 

• Egyenlet: 

𝒙𝟐 −
𝟏𝟎

𝟔𝟑
𝒙 −

𝟖

𝟔𝟑
= 𝟎 

Szorozzuk meg 63-mal, hogy ne legyen tört: 

𝟔𝟑𝒙𝟐 − 𝟏𝟎𝒙 − 𝟖 = 𝟎 
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